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NOSSA HISTORIA

Um passo de cada vez

Sou o Dr. Evan J. Hasson. Tenho um consultério de quiropraxia especifica ha mais de doze anos e sou pai de

trés. Meu trabalho é sobre alinhamento: quando a estrutura esta certa, todo o resto funciona melhor.

Em casa, nada estava alinhado. Eu gastava milhares de dolares por més com reforco, atividades e programas, e
quando eu perguntava sobre matricular um segundo ou terceiro filho a resposta era sempre a mesma: ai é o
dobro, ai é o triplo. A escola charter tinha fila de espera. A escola ptblica boa tinha fila de espera. As

particulares tinham aquela outra fila, em que ajuda conhecer alguém ou doar primeiro.

E por baixo de tudo, a mesma ameaca silenciosa: se vocé ndo pagar por isso, seu filho vai ficar para tras. Nao

vendem com evidéncia. Vendem com medo.

Entdo fui pesquisar por conta prépria, e foi isto que descobri: nada disso é segredo. Os padrdes sdao publicados.
A ordem em que uma crianga deve aprender esta escrita e disponivel para todos. S6 esta espalhado. Ninguém

tinha feito o trabalho de reunir, colocar em ordem e entregar. Entdo eu fiz.
Quando cada passo tem seu lugar, a confusdo ndo tem onde se esconder.
Construi isto para os meus filhos. Estou dando para os seus.

Dr. Evan J. Hasson, DC

Fundador e pai de trés
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Direitos autorais. © 2026 UpOnly Learning, LL.C. Todos os direitos reservados. UpOnly Learning™ e o logotipo do degrau sdo marcas
da UpOnly Learning, LLC.

Amostra gratis. Esta amostra gratis pode ser impressa e compartilhada livremente, desde que seja compartilhada inteira e sem
alteragOes, com este aviso e o nome UpOnly Learning. Nao pode ser vendida.

Nao somos uma escola. A UpOnly Learning é uma editora educacional privada, ndo uma escola, e ndo é afiliada nem endossada pelo
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Seguranca. Algumas atividades usam objetos de casa, como tesouras, moedas ou alimentos. Um adulto deve supervisionar e pular

qualquer coisa que ndo seja segura para o estudante.
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INTRODUCAO

Como usar esta apostila

Cada tema segue 0s mesmos passos, entdo seu estudante sempre sabe o que vem depois.

@ Verificacao rapida. 10 perguntas antes de ensinar. Leia em voz alta para os estudantes menores. Uma

pontuacao alta significa que vocé pode avancgar mais rapido.

@ Aprender. Palavras-chave, ensino passo a passo com frases que vocé pode ler em voz alta, exemplos
resolvidos e os erros para observar.

@ Fazemos juntos. 10 perguntas que vocés fazem lado a lado. A resposta e o "porqué" estdao impressos logo
depois de cada pergunta, para vocés conversarem.

@ Vocé tenta. 10 perguntas que seu estudante faz sozinho.

As respostas, com uma explicacdo curta para cada pergunta, estdo no Gabarito no fim de cada tema, assim os

estudantes podem trabalhar sem espiar. Revisem juntos cada resposta errada usando a explicacao.

Esta apostila é impressa em cores. Para economizar tinta, escolha "Preto e branco" ou "Escala de cinza" nas

configuragdes da impressora; todas as paginas funcionam em preto e branco.

Quer verificagdes on-line que se corrigem sozinhas e acompanham o progresso de cada estudante? Acesse
uponlylearning.com.


https://www.uponlylearning.com/pt/index.html

8° ANO
SUMARIO - UO-MATH-8

) Matematica: 8° ano

Apostila de amostra gratis - Idades 13—14 - 1 de 10 temas, com Verificagdo rapida, aula, Fazemos

juntos, Vocé tenta e gabarito

Nossa historia
Direitos autorais, licenca e avisos legais

Como usar esta apostila

Tema 1 - Numeros irracionais

Aproximagées racionais; raizes quadradas na reta numeérica 8 .NS
Verificagao rapida - Aprender - Fazemos juntos - Vocé tenta - Gabarito



TEMA 1 - 8.NS 2 SUMARIO

Numeros que Nunca Acabam:
Conheca os Irracionais

O estudante sera capaz de distinguir nimeros racionais de irracionais, transformar dizimas periodicas
em fragdes e estimar nimeros irracionais, como V2 e m, para localiza-los e compara-los na reta

numeérica.

@ Verificacao rapida

I Faca antes da aula. Mostra o que seu estudante ja sabe. Pontuagdo: /10

1. O que descreve a representacao decimal de um ndamero irracional?
A Ela termina depois de alguns algarismos. B Ela nunca termina e nunca se repete.

C Ela repete um bloco de algarismos.

2. Escreva 0.555... como fragao.

A5/10 B5/9 C55100 D 5/100

3. Qual namero é irracional?

AV16 B025 C1/3 DV2

4. Qual destes niimeros € irracional?

AV20 BV36 CV25

5. Estime V20 até o décimo mais proximo.

A42 B45 C44

6. Escreva 0.999... como fragao.

A10/9 BY910 C1 D99/100

7.2 fica entre quais dois décimos?

Al3eld4d Blb5elb6 C1l4els

8. Use a tabela de quadrados perfeitos. V150 fica entre quais dois nimeros naturais consecutivos?

n 1 12 13 14

n? 121 144 169 196

Allel2 Bl3eld Cl2el3
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9. Quanto é 0.1212... + 0.2121..., escrito como fracdo irredutivel?

A33/100 B1/3 C1/33 D3/10

10. Escreva 5/11 como decimal.

A0.5 B0.0545 (CO04545.. DO0.45

@ Aprender

Palavras-chave

e numero racional: Um niimero que pode ser escrito como uma fragdo de dois niimeros inteiros, como 3/4,
-50u 0.333...

e numero irracional: Um nimero que nao pode ser escrito como uma fracdo de dois nimeros inteiros. A
sua representacdo decimal continua para sempre sem se repetir, como V2 ou .

e decimal exato: Um decimal que termina, como 0.25.

e dizima periddica: Um decimal em que um bloco de algarismos se repete para sempre, como 0.272727...

e quadrado perfeito: Um nimero que é um nimero natural multiplicado por ele mesmo, como 1, 4, 9, 16,
25.

e raiz quadrada: Um niimero que, multiplicado por ele mesmo, dd o nimero original. V49 = 7 porque 7 x
7 =49,

Aquecimento

1. Peca ao estudante que liste os quadrados perfeitos de 1 x 1 até 12 x 12 (1, 4, 9, 16, 25, 36, 49, 64, 81, 100,
121, 144).

2. Pergunte: Que niimero multiplicado por ele mesmo da 2? Peca que ele tente e confira no papel: 1 x 1 =1
€ pouco, 2 X 2 = 4 é demais. Entdo o numero esta entre 1 e 2.

3. Deixe que ele teste 1.4 x 1.4 = 1.96 e 1.5 x 1.5 = 2.25. O nimero esta entre 1.4 e 1.5.

n 1 2 3 4 5 6
n2 1 4 9 16 25 36
n 7 8 9 10 11 12
n2 49 64 81 100 121 144

Alguns nuimeros sdo tdo teimosos que nunca dd para escrevé-los exatamente como uma fra¢do, nem como

um decimal que termina ou se repete. Hoje vamos conhecé-los e aprender a cercd-los.



Ensino

. Revise: toda fracdo vira um decimal que termina (1/4 = 0.25) ou que se repete (1/3 = 0.333...). Esses sdo

0S numeros racionais.

. Mostre como transformar uma dizima periddica em fragdo. Seja x = 0.777... Entao 10x = 7.777...

Subtraia: 10x - x = 7.777... - 0.777...,entdo 9x = 7 e x = 7/9.

. Quando dois algarismos se repetem, multiplique por 100: x = 0.363636..., 100x = 36.3636..., entdao 99x =

36 e x = 36/99 = 4/11.

. Apresente os nimeros irracionais: decimais que nunca terminam e nunca se repetem. Exemplos: V2 =

1.41421356..., m = 3.14159265... A raiz quadrada de qualquer niimero natural que nao seja quadrado

perfeito é irracional.

. Estime V50: 49 < 50 < 64, entdo 7 < V50 < 8. Como 50 estd muito perto de 49, V50 é s6 um pouco mais

que 7. Teste 7.1 x 7.1 = 50.41, que ja passa de 50, entdo V50 estd entre 7.0 e 7.1, cerca de 7.07.

. Localize na reta numérica: desenhe de 0 a 4 e marque V2 um pouco antes de 1.5, T um pouco depois de 3

e V10 um pouco depois de m (3.16 contra 3.14).

. Mostre que usamos aproximacdes para comparar e estimar expressoes: m2 é cerca de 3.14 x 3.14, que da

cerca de 9.86, um pouco menos que 10.
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Todo ntimero tem um lugar na reta numérica, até aqueles cujos decimais nunca terminam. Cercd-los entre

quadrados perfeitos mostra exatamente onde procurar.

Pratica guiada

1

. Peca ao estudante que separe estes niimeros em racionais e irracionais: 0.5, V16, V7, 2/3,m, 0.121212...,

-9, V20.

2. Transformem juntos 0.555... em fracdo usando o método do 10x. (5/9)

3. Estimem juntos V20 até o décimo mais préximo: 16 < 20 < 25, entdo esté entre 4 e 5. Testem 4.4 x 4.4 =

19.36 e 4.5 x 4.5 = 20.25, entdo esta entre 4.4 e 4.5. Confiram o meio: 4.45 x 4.45 = 19.8025, menor que
20, entdo V20 arredondado da 4.5.

. Peca ao estudante que coloque V20, 4.4 e 4 2/3 em ordem em uma reta numérica.

. Resolvam juntos os dois exemplos resolvidos.

V'S

N o=

[N
T T T T T T T T T ™
5

41 42 43 44 45 46 4.7 48 49

Chute, eleve ao quadrado, ajuste. Esse ciclo de trés passos deixa vocé cada vez mais perto de qualquer

raiz quadrada.



Exemplos resolvidos

p
Escreva 0.232323... como fracao.
Seja x = 0.232323... Dois algarismos se repetem, entao multiplique por 100: 100x = 23.2323... Subtraia:

99x = 23, entdo x = 23/99.
.

P
Coloque em ordem do menor para o maior: V10, m, 3.2.

T V10 3.2
H+——t—t——t—t——+—
31 3.12 3.14 3.16 3.18 3.2

3.1 x3.1=9.61e3.2x3.2=10.24, entdo V10 estd entre 3.1 e 3.2. 3.16 x 3.16 = 9.9856 fica abaixo de 10,
entdo V10 é mais que 3.16. 1 ~ 3.14 é menor. Ordem: m, V10, 3.2.

A\

Erros para observar

Erro: Toda raiz quadrada é irracional, entdo V36 é irracional.
Como corrigir: V36 = 6 exatamente, porque 6 x 6 = 36. S6 sdo irracionais as raizes de niimeros que nio
sao quadrados perfeitos.

Erro: m é exatamente 3.14, ou exatamente 22/7.
Como corrigir: Os dois sdo aproximagoes. O decimal de t nunca termina nem se repete (3.14159265...),
entdo m ndo é uma fracdo. 3.14 e 22/7 servem para estimar.



@ Fazemos juntos: 10 perguntas

Facam lado a lado. Leiam juntos cada pergunta, deixe seu estudante responder e depois leiam a resposta e o

Al

"porqué" logo abaixo, e conversem.

1. mt é racional ou irracional?

A racional, porque é igual a 3.14  Bracional  C racional, porque é igual a 22/7 D irracional

Resposta: D irracional

Por qué: O decimal de m ndo termina nem se repete; 22/7 e 3.14 sdo s6 aproximacoes.

2.1/4 =0.25 é racional?

A Nao, ele é curto demais B Sim, o decimal termina ~ C Nao, s6 as dizimas periédicas sdo racionais

Resposta: B Sim, o decimal termina

Por qué: Uma fragdo de nimeros inteiros é racional, e o seu decimal termina ou se repete.

3. Use a tabela de quadrados perfeitos. V50 fica entre quais dois nimeros naturais consecutivos?

n 6 7 8 9

n2 36 49 64 81

A6e7 B7e8 C8e9

Resposta: B7 e 8
Por qué: 49 <50 < 64, e V49 = 7, V64 = 8.

4.V10 fica entre quais dois niimeros naturais consecutivos?
A3e4 B2e3 Cde5b

Resposta: A3e4
Por qué: 9 < 10 < 16, entdo 3 < V10 < 4.

5. Qual é maior, t ou 22/7?

A Nao da parasaber B22/7 Cn D Sao iguais

Resposta: B 22/7
Por qué: 22/7 = 3.1428..., que é um pouco mais que 1 = 3.1415.... Entdo 22/7 é maior.
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6. Qual namero é racional?

AV2 BWV3 CV0.25

Resposta: C V0.25
Por qué: V0.25=0.5 = 1/2.

7. Qual nimero esta entre 3 e 4?
AV20 BV5 CV17 DV10

Resposta: D V10
Por qué: 9 < 10 < 16. V5 fica abaixo de 3, e V17 e V20 ficam acima de 4.

8. Qual opcdo pde 1, V10 e 3.2 em ordem, do menor para 0 maior?
Am3.2,V10 B32V10,n CmnV10,3.2 DV10,m 3.2

Resposta: C m, V10, 3.2
Por qué: = 3.1416, V10 ~ 3.1623, e 3.2 é 0 maior.

9. Quanto é V2 x V/2?
A 141 B2 Cc4 D 1.96

Resposta: B 2
Por qué: V2 é o nimero cujo quadrado é 2, entdo V2 x V2 = 2 exatamente. O 1.96 vem do valor arredondado
1.4.

10. Qual opgdo poe 2.6, V7 e 8/3 em ordem, do menor para o maior?

AV7,2.6,8/3 B8/3,V7,26 C26,V7,8/3

Resposta: C 2.6, V7, 8/3
Por qué: V7 ~ 2.646 e 8/3 ~ 2.667.

UpOnly Learning - uponlylearning.com



@ Vocé tenta: 10 perguntas

I Agora seu estudante trabalha sozinho. Confira as respostas no gabarito no fim deste tema. Pontuagdo: /10

1. Qual é a melhor estimativa de m para calculos rapidos?
A314 B304 C341 D30
2. V2 fica entre quais dois nimeros naturais consecutivos?
A2e3 BOel Cle2 Dle4
3. A reta numérica mostra onde fica V2. Quanto é V2 arredondado para o décimo mais proximo?
V2

H+—t——t+——t——+—+—+—
1 11 12 13 14 15 16 17 18 19 2

A20 B15 C14 D12
4. Escreva 0.121212... como fracao irredutivel.
A4/33 B1/33 C12/100 D 1/8

5. De qual niimero natural m2 estd mais perto?

A3 Bl1l1 C10 D6

6. Escreva 0.888... como fragao.

A899 B89 C8/10 D88/100

7. Como se chama um nimero que pode ser escrito como uma fragcdo de dois numeros inteiros (com denominador
diferente de 0)?

A irracional ~ Bracional = C um numero natural D um quadrado perfeito

8. Um estudante escreve 0.777... = 7/10. Qual é o erro?
A Deveria ser 77/100. B Deveria ser 7/99.  C 7/10 = 0.7 termina; a dizima periédica é 7/9.

D Nenhum; os dois sdo 0.7.

9. Este circulo tem raio 1. O comprimento da sua circunferéncia, 2m, é racional?

A Sim, é cercade 6.28 B Sim, é exatamente 6.28  C Nao, ¢ irracional

10. 2 é maior ou menor que 10?

A exatamente 10 B menor, cerca de 9.87  C maior, cerca de 10.4
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TEMA 1 - GABARITO

Numeros irracionais: respostas e explicacoes

(D) Verificacao rapida

1.

10.

O que descreve a representacao decimal de um nimero irracional?
B Ela nunca termina e nunca se repete.

Decimais exatos e dizimas periddicas sdo racionais.

. Escreva 0.555... como fracao.

B 5/9
Seja x = 0.555.... Entdo 9x = 5, logo x = 5/9.

. Qual nimero é irracional?

D V2

V2 é um decimal que nunca termina e nunca se repete. V16 = 4, e 1/3 se repete.

. Qual destes niimeros € irracional?

A V20
25 e 36 sdo quadrados perfeitos, entdo V25 = 5 e V36 = 6 sdo racionais. 20 ndo é um quadrado perfeito, entdo V20 é

irracional.

. Estime V20 até o décimo mais proximo.

B 4.5
4.4 % 4.4=19.36e 4.5 x 4.5 =20.25, entdo V20 fica entre 4.4 e 4.5. O meio é 4.45, e 4.45 x 4.45 = 19.8025, que é menor
que 20. Entdo V20 é maior que 4.45 e arredondado dé 4.5. (V20 é cerca de 4.47.)

. Escreva 0.999... como fracao.

C1
Seja x = 0.999.... Entao 10x = 9.999..., entdo 10x -x =9, 9x =9 e x = 1. Logo, 0.999... é exatamente 1.

. V2 fica entre quais dois décimos?

Cl4el5
1.42=1.96 e 1.52=2.25, e 2 fica entre os dois.

. Use a tabela de quadrados perfeitos. V150 fica entre quais dois nimeros naturais consecutivos?

C12e13
144 <150 < 169.

. Quanto é 0.1212... + 0.2121..., escrito como fracdo irredutivel?

B1/3
12/99 + 21/99 = 33/99 = 1/3.

Escreva 5/11 como decimal.
C 0.4545...

5 + 11 repete o bloco 45. 0.45 termina, entdo nao é igual.
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@ Vocé tenta

1. Qual é a melhor estimativa de 1 para calculos rapidos?
A3.14

n~ 3.14159..., entdo 3.14 é uma aproximagao pratica.

2. V2 fica entre quais dois nimeros naturais consecutivos?
Cle2
1<2<4,entdo 1 <V2<2.

3. A reta numérica mostra onde fica V2. Quanto é V2 arredondado para o décimo mais proximo?
Cc14
1.4 x 1.4 = 1.96, que é proximo de 2. V2 = 1.41421....

4. Escreva 0.121212... como fracao irredutivel.
A 4/33
100x - x = 12, entdo x = 12/99 = 4/33.

5. De qual nimero natural n? estd mais perto?
c10
3.14 x 3.14 = 9.86, que fica mais perto de 10.

6. Escreva 0.888... como fracdo.
B 8/9
9x = 8, entdo x = 8/9.

7. Como se chama um nimero que pode ser escrito como uma fracdo de dois niimeros inteiros (com denominador
diferente de 0)?
B racional

Essa é a definicdo de nimero racional.

8. Um estudante escreve 0.777... = 7/10. Qual é o erro?
C 7/10 = 0.7 termina; a dizima perioédica é 7/9.
Sejax =0.777...: 10x - x = 7, entdo x = 7/9.

9. Este circulo tem raio 1. O comprimento da sua circunferéncia, 2m, é racional?
C Nao, é irracional

O dobro de um ntimero irracional continua sendo irracional; 6.28 é apenas uma aproximacao.

10. 2 é maior ou menor que 10?
B menor, cerca de 9.87
1 é menor que 3.15, e 3.15 x 3.15 = 9.9225, entdo n2 é menor que 10. Ele vale cerca de 9.87.
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A APOSTILA COMPLETA

Continue com a apostila completa de
Matematica

Vocé acabou de experimentar um tema. A apostila completa de 8° ano tem todos os temas abaixo, cada
um com Verificacdo rapida, aula, Fazemos juntos, até 90 perguntas de Vocé tenta, Mostre o que sabe e

o gabarito completo.

. Numeros irracionais 8.NS

. Expoentes e notacdo cientifica 8.EE.A
. Inclinacdo e equacoes lineares 8.EE.B
. Sistemas de equagOes 8.EE.C

. Variaveis nos dois lados 8.EE.C.7

. Funcbes 8.F

. Transformagoes 8.G.A

. Teorema de Pitagoras 8.G.B

© O N O Ul B~ W N

. Volume de cilindros, cones e esferas 8.G.C.9

10. Diagramas de dispersao 8.SP

Adquira, junto com aulas on-line que se corrigem sozinhas e acompanhamento do progresso, em
uponlylearning.com.
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Mais da UpOnly Learning

Todas as matérias, da educacdo infantil ao 8° ano, em inglés, espanhol e portugués. 739 tépicos - mais de
80,000 questoes de pratica.

N
Assinatura
Aulas na tela, pratica, VerificacGes rapidas, relatérios de progresso e recompensas em todas as
matérias, para toda a casa.
J
. ”y . \
Apostilas de pratica
Apostilas para imprimir de cada matéria e ano, incluindo matematica Common Core e de Singapura,
com todas as respostas explicadas.
J
: N
Livros Prepare-se
Prepare-se para o préximo ano: livros curtos que preparam cada estudante para o novo ano letivo.
J
A
Trés verificacoOes gratis, trés passes
Cada verificacdo gratis mostra exatamente por onde comecar, e cada passe traz o plano completo:
- Passe Reconstrua sua base ajuda a preencher as lacunas em matematica, leitura e inglés da
educacao infantil ao 8° ano.
+ Passe de idiomas ajuda cada estudante a aprender um novo idioma, um passo de cada vez.
- Passe de negocios ajuda a desenvolver uma mente empreendedora: habilidades reais, ideias e
um plano.
y
~ A
Cartoes
Cartoes digitais com audio em varios idiomas, e cartdes para imprimir.
J
N
Jogos para aprender
A matemadtica que vocé constroi, As palavras que vocé encontra, histérias para ler junto, um jogo de
ciéncias e pratica de digitagao.
J
. N
Recursos gratis
Aulas gratis, amostras, guias e livros para a familia, para estudantes, pais, professores e tutores.
J

Visite

uponlylearning.com
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'l UpOnly Learning

Seu proximo passo comeca aqui

Apostilas, folhas de pratica e guias para pais gratis, além de livros para
imprimir de todos os anos que cobrimos, em portugués, inglés e espanhol.

Estamos sempre adicionando anos e matérias: veja as novidades no nosso

site.

Visite uponlylearning.com

Ajude-nos a melhorar
Atualizamos nosso material constantemente para que ele fique cada vez melhor. Se vocé encontrar
um erro, tire uma foto da pagina e envie para support@uponlylearning.com. Lemos todas as

mensagens.

Um passo de cada vez.

UO-MATH-8 - © 2026 UpOnly Learning, LLC. Amostra gratis - pode imprimir e compartilhar.
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